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PRODUIT SCALAIRE DE DEUX VECTEURS DU PLAN

Le produit scalaire des vecteurs u et v du plan est le nombre réel noté u-v.
(u-v se lit « vecteur u scalaire vecteur v ».)

I) Calculer le produit scalaire de deux vecteurs

Il faut utiliser I'une des expressions suivantes.

- Expression du produit scalaire en fonction des normes des vecteurs :

- - ) .- - 1= -2 1~z -2
Pour deux vecteurs u et v, le produit scalaire u-v est le nombre : > Hu +VH —Hu” —HVH .

- Expression analytique du produit scalaire :

Pour deux vecteurs U et v, de coordonnées (x;y) et (x’;y’)dans un repére orthonormal, le
produit scalaire u-v est le nombre : Xxx'+yxy".

- Expression géométrique du produit scalaire :
Pour deux vecteurs U et v, formant un angle (ﬁ ;\7), le produit scalaire u-v est le nombre :

i< eos(i ).

Remarques : -si u-v> 0 alors I'angle (ﬁ ;\7) est aigu.
-si u-v <0 alors l'angle (G ;\7)est obtu.

7 H 1 7 - - =2 -2
- Le carré scalaire d'un vecteur est le carré de sanorme: u-u=u = Hu” )

I1) Propriétés du produit scalaire

Pour tous vecteurs U, v et w et pour tout nombre « réel ;

- -

u-v=v-u a(ﬁ~\7)=aﬁ~\7 : G~(\7+\7v)=ﬁ-\7+ﬁ~\7v

I11) Montrer gue deux vecteurs u et v_non nuls sont orthogonaux

Si le produit scalaire u-v = 0 alors les vecteurs u et v sont orthogonaux. (u L v).

I1V) Application a la trigonométrie

cos (a + b) = cos(a)xcos(b) — sin(a)xsin(b)

sin (a + b) = sin(a)xcos(b) + sin(b)xcos(a)
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